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Triangulos inscritos

de Como Resolver Problemas Matematicos, Terence Tao

Seja k uma circunferéncia com P e Q pontos distintos no seu interior.

Inscreva, se possivel, um triangulo retangulo em k de modo a que um dos catetos contenha P e o
outro contenha Q.
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Indique uma condigdo necesséria e suficiente para que o problema:

i.  Sejapossivel
ii.  Tenha uma s6 solucéo
iii.  Tenha duas solucGes

Podera este problema ter mais de duas solugbes?
Sugestdo: Resolva em ordem ao vértice do angulo reto

Resolucéo

Para que o triangulo inscrito seja retangulo a hipotenusa sera obrigatoriamente um diametro da
circunferéncia. Por outro lado cada um dos catetos devera conter cada uma dos pontos P e Q.
Como os catetos terdo de formar um angulo reto, significa que o angulo ficara inscrito numa

circunferéncia de centro no ponto médio de P e Q e com PQ como diametro.

Apenas haveré solucdo quando a circunferéncia de centro no ponto médio de P e Q e com PQ
como didmetro intersetar a circunferéncia k. No caso de intersetar em dois pontos, havera duas
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solucdes, nunca haverd mais de duas soluces pois ndo € possivel as duas circunferéncias
intersetarem-se em mais de dois pontos.

O problema néo tem solucéo. A
circunferéncia que passa por P e Q ndo
interseta k.

O problema tem uma solucéo. A
circunferéncia que passa por P e Q interseta k
num Gnico ponto.

,\

O problema tem duas solucdes. A
circunferéncia que passa por P e Q interseta k
em dois pontos.
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