desafios

Trabalhos forgados

No dia em que os pais do Francisco fazem anos de casados € costume ficarem num hotel, deixando
os filhos em casa com uma listagem de tarefas para cumprirem.

A parte problematica da questdo € que o Francisco e as duas irmas ndo se entendem quanto a
divisdo dessas tarefas.

— Eu posso ir ver a caixa do correio! — prontificou-se o Francisco.

— Nem penses! E estas a espera que em troca eu faga o almogo... - ironizou a Beatriz.

— Eu posso regar o jardim, mas vocés aspiram a casa... — sugeriu a Joana.

Mas as intervencgdes deste tipo s6 serviam para aumentar a confusdo: porque regar o jardim era
mais facil do que..., porque lavar o carro era pior do que... Ninguém se entendia.

— Calma! — sugeriu o Francisco. — Ja vimos que assim ndo chegamos a lado nenhum! Temos 10
tarefas, de 1) a 10), para distribuir entre nds e essas tarefas ndo tém o mesmo grau de dificuldade,
portanto, é impossivel chegar a um consenso. E que tal tentar reparti-las de modo que nenhum de
nos se sinta prejudicado?...

—Isso era o ideal! — concordou a Beatriz. — Mas ¢ isso que estamos a tentar fazer...

— Néo é bem assim! Diz antes que cada um de nés esta a tentar escolher as tarefas mais faceis!
Estou a pensar num processo que permita dividir as tarefas de modo que nenhum de nés possa
queixar-se...

— Mas isso é impossivel. Ainda ndo dividimos nenhuma e ja todos nos queixamos — observou a
Joana. — O melhor ¢ sortear as tarefas, como fazemos todos os anos...

— Nem pensar! — explodiu a Beatriz. — Com o azar que habitualmente tenho, fico com todas as
tarefas dificeis. Mais vale cada um escolher uma tarefa até esgotar as tarefas.

— Eu ndo quero ser a primeira a escolher! — anunciou a Joana, perspicaz.

Rapidamente todos perceberam que a Joana tinha razdo. O primeiro a escolher seria 0 mais
prejudicado. Voltava tudo a estaca zero.

— Pois eu penso que € possivel dividir as tarefas de modo que nenhum de nds possa contestar a
divisdo de tarefas que for feita. E ndo estou a falar de sorteio...

A Joana e a Beatriz olharam-se surpreendidas. Valia a pena ouvir o que o Francisco tinha para
dizer.
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Resolucéo

A hipédtese de cada um escolher uma tarefa até se esgotarem todas ndo sera de todo a melhor
solucédo pois quem escolher em primeiro lugar ficara com mais uma tarefa, que tudo indica seria
a mais dificil de todas, por isso ficaria para ultimo, a Joana tem razao.

Para isso as tarefas podem ser alinhadas pela ordem que os pais as identificaram. Dois dos irméos
deverdo utilizar dois marcadores para poder dividir as tarefas em trés grupos (nimero de irmaos)
da forma mais justa que considerem. Esta divisdo deve ser feita em segredo para que nenhum seja
influenciado pelos restantes.

Consideremos as divisdes:
1. As divisdes feitas pelos dois irméos coincidem
1 2 3 4 5 6 7 8 9 10

J1
J2

F1 e F2 representam as divisdes feitas pelo Francisco, J1 e J2 as divis@es feitas pela Joana. Nesta
situacdo a Beatriz devera escolher em primeiro lugar de forma a ndo considerar que ficou
prejudicada e depois o Francisco fica com o primeiro grupo depois da Beatriz escolher e a Joana
com o restante, que segundo a divisdo consideram ser equivalentes.

2. As divisoes feitas pelos dois irmaos diferem apenas num “corte”

1 2 3 4 5 6 7 8 9 10

J1

J2
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Os grupos a serem considerados para dividir serdo

Grupos ‘ Tarefas
Gl 1-2
G2 3-6
G3 7-10

Se a Beatriz escolher G1, o Francisco ficard com 0 G2 e a Joana com 0 G3, que foram
divididos por eles;

Se a Beatriz escolher G2, o Francisco ficara com o G1 e a Joana com 0 G3, que foram
divididos por eles;

Se a Beatriz escolher G3, o Francisco ficara com o G2 (foi dividido por ele) e a Joana
com o G1 que tem menos tarefas que as que ela tinha considerado, logo também ficara
satisfeita.

No caso da primeira divisdo do Francisco e da Joana estarem trocadas, o raciocinio devera ser

analogo.

3. As divisdes feitas pelos dois irmaos diferem em todos os cortes. Nesta situacdo deveremos
ter o cuidado de analisar 3 novas situagoes:
3.1. As divisdes do Francisco encontram-se a esquerda das divises da Joana

1

2 3 4 5 6 7 8 9 10

J1
J2

Os grupos a serem considerados para dividir serdo

Grupos ‘ Tarefas
Gl 1-3
G2 4-6
G3 7-10

Se a Beatriz escolher G1, o Francisco ficara com o G3 (divisao feita por ele) e a Joana
ficara com o G2 (tem menos tarefas do que as que ela tinha considerado), logo também
nao ficara chateada;

Se a Beatriz escolher G2, o Francisco ficard com o G3 e a Joana com 0 G1, que foram
divididos por eles;

Se a Beatriz escolher G3, o Francisco ficara com o G2 (tem menos tarefas do que as que
ele considerou na divisdo) e a Joana ficard com o G1 (divisdo feita por ela).
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3.2. Uma das divisbes do Francisco encontra-se a esquerda e outra a direitas das divisdes da
Joana

1 2 3 4 5 6 7 8 9 10

J1
J2

Os grupos a serem considerados para dividir serdo

Grupos ‘ Tarefas
Gl 1-3
G2 4-7
G3 8-10

e  SeaBeatriz escolher G1, o Francisco ficard com 0 G2 (tem menos tarefas do que as que
ele tinha considerado) e a Joana ficard com o G3 (tem menos tarefas do que as que ela
tinha considerado), logo todos ficardo satisfeitos;

. Se a Beatriz escolher G2, o Francisco ficard com 0 G3 e a Joana com 0 G1, que foram
divididos por eles;

e  SeaBeatriz escolher G3, o Francisco ficard com o G2 (tem menos tarefas do que as que
ele considerou) e a Joana ficard com o G1 (divisdo feita por ela).

3.3. As divisdes do Francisco encontram-se ambas a esquerda das divisdes da Joana
1 2 3 4 5 6 7 8 9 10

Os grupos a serem considerados para dividir serdo

Grupos ‘ Tarefas
Gl 1-2
G2 3-6
G3 7-10
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e  SeaBeatriz escolher G1, o Francisco ficard com o G3 (tem menos tarefas do que as que
ele tinha considerado) e a Joana ficard com o G2 (tem menos tarefas do que as que ela
tinha considerado), logo todos ficardo satisfeitos;

e  SeaBeatriz escolher G2, o Francisco ficard com o G3 (tem menos tarefas do que as que
ele tinha considerado) e a Joana ficard com o G1 (tem menos tarefas do que as que ela
tinha considerado), logo todos ficardo satisfeitos;

e  Sea Beatriz escolher G3, o Francisco ficard com o G1 (divisdo feita por ele) e a Joana
ficara com 0 G2 (tem menos tarefas do que as que ela tinha considerado).

Em qualquer dos casos considerados, a Beatriz ndo se podera sentir prejudicada pois acabou por
escolher sempre em primeiro lugar e nenhum dos outros dois irmé&os ficara insatisfeito, pois na
pior das hipéteses, ficaram com o grupo de tarefas que consideraram na divisao das tarefas.
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