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matAll — trigonometria e fungbes trigonométricas

Relages num triangulo retangulo

__comp. cateto oposto
comp. hipotenusa

sina

sina :% sinar = cos(90°—ar)

__comp. cateto adjacente

Relacoes entre razoes trigonométricas de um angulo

sina+cos’a =1

Lei dos senos (analogia dos senos)

3

sinA _sinB _sinC

cosa h
comp. hipotenusa
b o
cosa == cosa =sin(90°—«a)
c
1
tan’ o +1=———
cos’ o

a’=
b?> =a?+¢*—2accosB

a b

c

Propriedades

e Se a éumangulo agudo, sina =cos(90°—«a)

e Se a éumangulo reto, sina=1

e Se a éumanguloo

btuso, sina =sin(180°-«)

comp. cateto oposto

tana = .
comp. cateto adjacente
tana = a
b
1 1
1+ =

tan’a  sin‘a

Lei dos cossenos (Teorema de Carnot)

b®+c® —2bccos A

c® =a?+h?—-2abcosC

e Se a éum angulo agudo,

cosa =sin(90°—a)
e Se a éumangulo reto, cosa =0
e Se a éum angulo obtuso,

cosa =—cos(180°-«)

Resolucéo de triangulos

Nota:

Elementos conhecidos Aplicar
LLL Comprimentos dos trés lados
Comprimento de dois lados e a Lei dos cossenos
LAL amplitude do angulo por eles (Teorema de Carnot)
formado
ALA ou Comprimentos de um lado e Lei dos senos
LAA amplitude de dois angulos

O caso em que sdo conhecidas a medida do
comprimento de dois lados e a medida da
amplitude do éangulo oposto a um desses
lados pode conduzir & existéncia de duas
solucdes, esta situacdo resulta de ndo se tratar
de uma caso de igualdade de tridngulos.

Angulo generalizado

Um angulo generalizado é um par ordenado (a, n) ,emque a éum angulo orientado ou um angulo nulo e k é um nimero

inteiro, com k >0 se « tiver orientagdo positiva e com k <0 se « tiver orientagdo negativa.
O angulo orientado (a, n) pode ser interpretado como o resultado de rodar o lado extremidade |k| voltas completas, no

sentido determinado pelo sinal de k.

Amplitude do angulo generalizado (a, n) como sendo a-+kx360°, onde a é a amplitude, em graus, do angulo orientado ou

angulo nulo « .

Razdes trigonométricas de alguns angulos notaveis

Circulo trigonométrico

a 30° / Zrad 45° | Zrad 60° / Zrad |
g 4 3 b Sentido positivo
Seno 1 Q ﬁ sine ana| ou direto
2 2 2
Cosseno ﬁ Q 1 - )Sentido negativo
2 2 2 ou retrégado
Tangente ﬁ 1 NG P = (cosz, sinx)
3
Raz0es trigonométricas, variacao e sinal nos 4 quadrantes Graus — Radianos
1° quadrante 2° quadrante 3° quadrante 4° quadrante
Seno + / + N - N — / 7 rad =180°
Cosseno + N - N - /! + Va 1 rad ~ 57,2958°
Tangente + a - Ve + Ve - Va4
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Relagc")es entre razdes trigonométricas
sin(—a)=-sina sin(z—a)=sina sin(z+a)=-sina
(T T . (3r . (3«
sin| =—a |=cosa sin| =+« |=cosa sin| ——a |=—cosa sin| —+a |=—-cosa
2 2 2 2
cos(—a)=cosa cos(z—a)=—cosa cos(z+a)=—-cosa
T . 4 3z . 3 .
Cos| =—a |=sina cos| =+a |=-sina Cos| ——a |=-sina Cos| — 4+« |=sina
2 2 2 2
tan(—a)=-tana tan(z—a)=—tana tan(z+a)=tana

5-)-m
tan| = —a |=——
2 tana

sinx=sina

SxX=a+2kr v X=x—-a+2kr, keZ

53]
tan| = +a |=———
2 tana

(37[ j 1
tan| ——a |=——
2 tana

Funcéo periddica
Uma fungdo f, de dominio Dy, diz-se periddica de periodo P se e s6 se Vxe Dy, x+P e D, ef (x+P)=f (x)

Ao menor periodo positivo de P de uma fun¢éo periddica chama-se periodo positivo minimo ou periodo fundamental.
Equacdes trigonométricas

cos(x) =cosa

Funcéo seno

f (x) =sinx
e Dominio: R
e Contradominio: [-11]

e Maximizantes: %+2k7r,keZ

e Minimizantes: —%+2kﬂ,keZ

\40 V'IT 3 TT"

SX=a+2kr v X=—a+2kz, keZ

tanx =tana
S X=a+kr, keZ

Funcéo inversa da funcéo seno (arco-seno)
Arco-seno é a funcéo inversa da restri¢cdo da funcdo seno ao

. T T
intervalo [_E E} representa-se por arcsin, nas calculadores

aparece representada por sin™

e Zeros: kr,keZ

e Periodo: 2z (Periodo, fundamental)
e Simetrias: Impar
Funcéo cosseno
f (x)=cosx
Dominio: R

Contradominio: [-11]

Maximizantes: 2kz,k eZ
Minimizantes: z+2krz,k eZ

Zeros: %+ kr,keZ

Periodo: 2z (Periodo, fundamental)
e Simetrias: Par

Funcéo tangente
f (x)=tanx

e Dominio: R\{XER:X:%+k7z,keZ}

Contradominio: R
Zeros: kr,keZ

e Dominio: [-11] w2y
. T T
e Contradominio: [——,—} 0 X
22 -1 o 1
e Zeros: 0
-/ 2

Funcéo inversa da funcéo cosseno (arco-cosseno)
Arco-cosseno € a fungdo inversa da restricdo da funcéo
cosseno ao intervalo [0,7], representa-se por arccos, nas
calculadores aparece representada por cos ™

e Dominio: [-11 /
1] by
\

 Contradominio: [0,7]
e Zeros:1

LN,

-1 0 1
Funcéo inversa da funcéo tangente (arco-tangente)
Arco-tangente € a funcéo inversa da restri¢do da funcédo

T T
tangente ao intervalo :|_E EI: representa-se por arctan,

nas calculadores aparece representada por tan™*
e Dominio: R

i
e Periodo: z (Periodo, fundamental) ‘ ‘ ‘ dominio: Tl s N B AT
o Simetrias: Impar E e Contradominio: 5"
e : : 0 X
ol /] e Zeros: 0
/n ;/]Og/n E/én E/AF e Simetria: Impar
E ‘ ' ‘ ........... TR 2efevrevrevennnnnns
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